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Lista 4 - Funcoes Reais de Duas Variaveis Reais

1. Para as fungoes abaixo, encontre o dominio e fagca um esbogo dessas regides:
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2. Descreva e identifique as curvas de nivel das fun¢oes abaixo desenhando trés curvas:
x
(a) fla,y) =2 —2y+3 (b) g(a,y) =2 +y> =2y (c) h(z,y) = Y
() flz,y) = Va—a22—y* (e) gla,y) =€ +y (f) h(z) = In(z* + 9y°)

3. Mostre que a funcio de producao de Cobb-Douglas P = bL*K? satisfaz a equacao
LP;, + KPx = (a+ B)P,
onde P;, e Pk sao as derivadas parciais de P em relagao a L e K, respectivamente.

4. Encontre todos os pontos criticos de cada funcao e verifique se sdo extremos relativos ou ponto de sela:

(@) fla,y) =2+ (-1 () glz.y) =(@—-y+1)* (c)h(z,y)=2"+y*+ x%
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5. Encontre o valor maximo e minimo absoluto de cada funcéo

(a) f(z,y)=v1-2?—y?ema®+y> <1,

(b) glz,y) =322 + 20y +4y* +2r —3y+lem0<2x<le0<y <1,
(¢) h(z,y) =ay+12(x+y) — (2 +y)’ em0<2x <120 <y < 12,
6. Um fabricante produz dois tipos de liga nas quantidades = e y toneladas, respectivamente. Se o custo

total da producio é expresso pela funcio C(z,y) = % + 100z + y? — zy e a renda total é dada pela
fungdo R(x,y) = 100z — 2% + 2000y + xy, encontre o nivel de producio que maximiza o lucro.

7. Use o Método dos Multiplicadores de Lagrange para encontrar os pontos criticos das seguintes funcoes
a seguir:
(a) flz,y) =2 —y* —yema® +4° =1,
(b) g(x,y) = 32* + 22y + 4y em 2% + ¢ = 9,
(¢) h(z,y) = 2® + y? em 222 + 9% = 1.



