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. introduzir o conceito de integrais duplas

. resolucao de integral dupla via Teorema de Fubini



Como calcular o volume do solido formado pela grafico da fungao z = f(x,y) e o
retangulo R = [a, b] x [c,d]?




Usamos a mesma ideia para o calculo de area de grafico de fungao.
Aproximamos o volume do solido pela soma dos volumes das "caixas” formadas
por particoes do retangulo R = [a, b] x [c, d].

ZA




Definicao

Sejaf:[a,b] x [c,d] — R uma funcao. Dizemos que f é integravel em
R = [a, b] x [c,d] quando a soma de Riemann converge e, neste caso,
denotamos
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. Sef(x,y) > o0,entao V = //f(x,y)dA é o volume do solido que esta acima

R
do retangulo R e abaixo da superficie z = f(x, y).
. Sef:R — R é continua, entao f € integravel em R.



Dizemos que //f(x, y)dA é a Integral Dupla de f sobre R.
R

Temos as seguintes propriedades: se f,g : R — R fun¢oes continuas em k € R,
entao

(a) //(f(x.y)+g(x.y))dA: //f(x,y)dA+//g<X.y)dA;

(b) [[kf(x.y)dA =k [[f(x.y)dA.
R R



Denotamos as integrais iteradas da seguinte forma

/ab /cdf(x'wdydx = /ab Ucdf(x,y)dy] dx

/Cd Abf(x,y)dxdy = /Cd be(x,y)dx] dy.

Se f € uma fungao continua no retangulo R = [a, b] x [c, d], entao

//f(x,y)dA:/ab /Cdf(x.y)dydx: /Cd/abf(x,y)dxdy.
R



Na aula de hoje aprendemos

. como resolver uma integral dupla numa regiao retangular

Assim como a integral de uma fun¢ao de uma variavel esta relacionado com area
de uma regiao plana, a integral de uma fun¢ao de duas (ou mais) variaveis esta
relacionado com volume de um solido. Pelo Teorema de Fubini, resolver uma
integral dupla numa regiao retangular € o mesmo que integrar nas variaveis da
funcdo. E bem simples resolver uma integral nesse caso.



