UFF - Universidade Federal Fluminense
Escola de Engenharia Industrial e MetalUrgica de Volta Redonda
Disciplina: Calculo 11
Prof. Gustavo Benitez Alvarez
Nome do Aluno (letra forma):
Assinatura do Aluno:

Prova Escrita N° 1 01/2006

Observagoes:

» Desligue os aparelhos celulares;

» Nao rasure esta folha, pois calculos realizados nesta, ndo serdo considerados. Use a folha
de Respostas;

» Nao existem duvidas a serem esclarecidas. A interpretacdo de cada questédo faz parte da
Avaliacéo;

» Provas respondidas a lapis ndo terdo direito a recorrecdo. Logo, faca a prova com caneta
azul ou preta;

» Nao é permitido compartilhar materiais didaticos;

> E permitido o uso de calculadoras cientificas;

» Resolva todas as questdes pois para a nota final serdo consideradas as cinco questdes com

maior pontuacdo, acumulando entdo no maximo dez pontos.

Questdo 1: (Valor 2,0) Determine o dominio de determinacdo e os pontos de descontinuidade da

1
funcdo f(x,y)= [az - X - yz]_E + arcsen(iJ +/xy .
a

Questdo 2: (Valor 1,0 — cada item) Determine os seguintes limites das funcdes abaixo, se
existirem:

. (x+y) : X
20 My n) 22 M5y
y—>+0 y—0

Questdo 3: (Valor 2,0) Para a Funcdo f(x,y)=xy-+esen(x+ y)determine no ponto (0,0): o
gradiente, a diferencial total de primeira ordem e a derivada na diregdo que forma com o eixo OX
um angulo de 120°.

z=u’+v°

Questdo 4: (Valor 2,0) A funcdo z(x,y) € definida pelas equagbes: < x=u-+Vv , u=Vv. Encontre
y=u’+v?

oL o0z

— e —.

oX oy

Questdo 5: (Valor 2,0) Encontre os extremos relativos e absolutos da funcdo f(x,y)=x*+y’na
regido D = {(x, y) € R?; tal que x> + y* < 1}.

Questdo 6: (Valor 2,0) Encontre os extremos da funcdo f (x,y) = xycom acondi¢do x+y=1.




UFF - Universidade Federal Fluminense
Escola de Engenharia Industrial e MetalUrgica de Volta Redonda
Disciplina: Calculo 11
Prof. Gustavo Benitez Alvarez
Nome do Aluno (letra forma):
Assinatura do Aluno:

Prova Escrita N° VR 01/2006

Observagoes:

» Desligue os aparelhos celulares;

» Nao rasure esta folha, pois calculos realizados nesta, ndo serdo considerados. Use a folha
de Respostas;

» Nao existem duvidas a serem esclarecidas. A interpretacdo de cada questédo faz parte da
Avaliacéo;

» Provas respondidas a lapis ndo terdo direito a recorrecdo. Logo, faca a prova com caneta
azul ou preta;

» Nao é permitido compartilhar materiais didaticos;

> E permitido o uso de calculadoras cientificas;

Questdo 1:(Valor 1,0 — cada item) Determine os seguintes limites das func@es abaixo, se existirem:

i 1 . sen(xy)
1y HMOC + yz)sen[X_YJ 1) M

y—0 y—2

Questdo 2: (Valor 2,0) Encontre os pontos de descontinuidade das funcdes:

1

1
21) f(x,y)=—— 2.2) f(x,y)=
) F(xy) (x—y)’ ) F(x.y) m

Questdo 3: (Valor 2,0) Para a funcdo f(x,y)=xy+e?sen(x+ y)determine no ponto (0,0): o
gradiente, a diferencial total de primeira ordem.

Questdo 4: (Valor 2,0) Determine as coordenadas do centro de massa da regido R limitada pelas
circunferéncias x> +y> =a” e x> +y>=b*, b >a > 0 e que se encontra no primeiro quadrante.
Considere a densidade constante p(X,y) =c.

Questdo 5: (Valor 2,0) Calcule o volume da regi&o limitada pelos planos z=0,z=a >0,y =0,
pelo cilindro reto x* +y? =2xe y>0.
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Prova Escrita N° 2 01/2006

Observagoes:

» Desligue os aparelhos celulares;

» Nao rasure esta folha, pois calculos realizados nesta, ndo serdo considerados. Use a folha
de Respostas;

» Nao existem duvidas a serem esclarecidas. A interpretacdo de cada questédo faz parte da
Avaliacéo;

» Provas respondidas a lapis ndo terdo direito a recorrecdo. Logo, faca a prova com caneta
azul ou preta;

» Nao é permitido compartilhar materiais didaticos;

> E permitido o uso de calculadoras cientificas;

Questéao 1: (Valor 2,0) Calcule 1l = jj(x3y + cos x)dxdy, onde a regido R ¢ definida pelo triangulo
R

de vértices (0,0), [E,Oj e (ﬁ,ﬁj.
2 2 2
32
Questdo 2: (Valor 2,0) Calcule 11 :”e " dxdy , onde R é o tridngulo de vértices (0,0), (2,0) e
R
(0,2). Sugestdo: Use a mudanca de variavel x = %(v ~u)ey= %(V +u).

Questéo 3: (Valor 2,0) Calcule 1l = J_[Zlnw/xz + y2dxdy, onde R é a regifo do primeiro quadrante
R

situada entre os arcos das circunferéncias x>+ y* =a’* e x>+ y*> =b*,b>a>0.

, onde V é a regido do tetraedro limitado

Questao 4: (Valor 2,0) Calcule 111 = [ dxdydz
v A+x+y+72)

pelos planosx =0,y=0ex+y+z=1.

Questdo 5: (Valor 2,0) Calcule as coordenadas do centro de massa da regido do centro de massa da
regido V limitada pelos planos z =0,z =a > 0, y = 0 e pelo cilindro retox* + y> =2x, y>0. A
densidade volumétrica é constante, ou seja, p(X,y,z) =c.

Formulas Necessarias:

M = J‘”‘P(X, y,2)dxdydz M, = j jp(x, y, 2) zdxdydz M,, = ”IP(X’ y, 2)xdxdydz
\ Q 5
My = J.é”p(X, Yy, 2) ydxdydz X = % V= % 7= MN>I<Y
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Prova Escrita VS 01/2006

Observagoes:

» Desligue os aparelhos celulares;

» Nao rasure esta folha, pois calculos realizados nesta, ndo serdo considerados. Use a folha
de Respostas;

» Nao existem duvidas a serem esclarecidas. A interpretacdo de cada questédo faz parte da
Avaliacéo;

» Provas respondidas a lapis ndo terdo direito a recorrecdo. Logo, faca a prova com caneta
azul ou preta;

» Nao é permitido compartilhar materiais didaticos;

> E permitido o uso de calculadoras cientificas;

Questdo 1:(Valor 1,0 — cada item) Determine os seguintes limites das funcGes abaixo, se existirem:

. 2,,2
. X
o imxtysen() Jlim
Y0 x—0 X + y
y—0
z=u®+Vv°
Questdo 2: (Valor 2,0) Para a funcdo z(x,y) definida pelas equacdes: X=U+V , U#V,
y=u®+v?

Encontre @ e Q
OX

Quest&o 3: (Valor 2,0) Encontre os extremos relativos e absolutos da funcdo f(x,y)=x*+y’na
regido D = {(x, y) € R?; tal que x* + y* < 1}.

Questdo 4: (Valor 2,0) Determine a integral dupla Il :”xydxdy, onde R é o paralelogramo
R

limitado por y=2x, y=2x-2, y=x e y=x+1. Dica tente usar a mudanca de variaveis
X=U-VvVey=2u-v.

Questéao 5: (Valor 2,0) Calcule 11l = J‘sz/x2 + y?dxdydz , onde V é a regido limitada pelos planos
\%

z=0, z=a>0 epelocilindro x* + y* = 2x.




Propriedades :
.[ K.f(x)dx = K J' x)dx, K constante real.

b) [ (f(x)+ g(x))dx = [  (x)dx + [ g(x)elx.

¢) Importante :J'(f (x).g(x))dx = I f(x)dx.J.g(x)dx

d)%[[ £ (x)dx] = £ ()
Tabela :
1..[dx =x+C

dx
2I7 =1In|x|+C

n+1

B.J'x”dx: X
n+1
X

In(a)

S.Iexdx=eX+C

4.Iaxdx =

6.jsen(x)dx = —cos(x)+C

7. jcos(x)dx =sen(x)+C

8. jtg (x)dx = In[sec(x) +C

9. J'cotg(x)dx = In|sen(x) + C

10. J'cossec(x)dx = In|cossec(x) - cotg(x ) + C
11. Isec(x)dx = In[sec(x) + tg(x) + C

12. jsecz(x)dx =tg(x)+C

13. jcossecz(x)dx = —cotg(x)+C

14. jsec(x).tg (x)dx = sec(x)+C

15. J'cossec(x).cotg (x)dx = —cossec(x)+ C

16. = arc sen +C
ez =)

17_[ ox =1arctg(—j+c
a

a+x a

18_[ Jiz—arcsec( )+C

19.j =In‘x+ x2+a?l+C
20.{ dx —ilnX 4ic
x>—-a’> 2a |x+a

+C, (n constante real, n = -1).

+C, (aconstante real.a > Oea = 1).

6)y=—=y ="5—
g g

(7)y=f"=y=nf"Lf
B)y=a' =y =a'In(@)f (a>0e a=1)

@)y =1log] (f >0)=y' = fI:(a) (a>0e a=1)

f)=y' =—cossec?(f).f
_sec( ):>y_sec( Yg(f).f

1-f2
£

fr

1+ f2

(18)y = arc cos(f )= y'= -

(19)y =arctg(f)= y'=

fl
1+ f2

wm
(22)y = arc cossec (f )| f|>1= y'= ————
: wa

(20)y = arc cotg(f )= y'=—

(21)y =arc sec(f),|f|>1= y'=
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Observacgoes:

» Desligue os aparelhos celulares;

> Nao rasure esta folha, pois calculos realizados nesta, ndo serdo considerados. Use a folha de
Respostas;

Nao existem duvidas a serem esclarecidas. A interpretacéo de cada questdo faz parte da Avaliacéo;
Provas respondidas a lapis ndo terdo direito a recorrecdo. Logo, faca a prova com caneta azul ou
preta;

Nao é permitido compartilhar materiais didaticos;

E permitido o uso de calculadoras cientificas;

Resolva todas as questfes pois para a nota final serdo consideradas as cinco questdes com maior
pontuacdo, acumulando entdo no maximo dez pontos.

VVV VY

Questdo 1: (Valor 2,0) Determine o dominio de definicdo e imagem das funcdes Z(x,y) dadas de
forma implicita através da relagdo: x> + y® +z> —2x+4y—-6z-11=0.

Questdo 2: (Valor 1,0 — cada item) Determine os seguintes limites das funcdes abaixo, se
existirem:

lim (X_:I-)Z_(y_l)2 lim X2+Xy_y2
2.1) x—>1 (X_1)2 +(y_1)2 2.2) X_)g ‘X‘_i_‘y‘
y-> yos

Questdo 3: (Valor 2,0) Para a Funcdo f(x,y,z) =€ cos(x + y + z) determine no ponto (0,0,0): o
gradiente, a diferencial total de primeira ordem e a derivada na diregdo que forma com o eixo OX
um angulo de & =90° e ¢ =90° com o eixo OZ.

Questéo 4: (Valor 2,0) Considere x(u,v)e y(u,v) duas funcdes da classe C'(R), onde R é uma
regido aberta do IR?. Suponha que existem as funcdes inversas u(x,y) e v(x,y). Determine JJ™*

oX  OX ou  ou
N Ay _ ou 1loy ov loy oau 1 ox
sabendo que J=|9U OV | g37_ X Y| o que Z_-y A__ -9 Z__-Z
| oy oy Q@qaxJavaxJauay Jov
ou  ov ox oy
Qzlﬁ,ondeJ:Det\].
oy Joau

Questéo 5: (Valor 2,0) Encontre os extremos relativos das fungbes Z,(x,y) e Z,(x,y) da questdo 1
definidas no seu dominio.
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Prova Escrita N° 2 02/2006

Observagoes:

» Desligue os aparelhos celulares;

» Nao rasure esta folha, pois calculos realizados nesta, ndo serdo considerados. Use a folha
de Respostas;

» Nao existem duvidas a serem esclarecidas. A interpretacdo de cada questédo faz parte da
Avaliacéo;

» Provas respondidas a lapis ndo terdo direito a recorrecdo. Logo, faca a prova com caneta
azul ou preta;

» Nao é permitido compartilhar materiais didaticos;

> E permitido o uso de calculadoras cientificas;

Questdo 1: (Valor 2,0) Determine II:.UldXdy’ onde a regido R é limitada pelas
R

equagdes(x -1)? + (y -1)* =1, (x+1)% +(y -1)? =1, (x+1)? +(y +1)% =1 e
(x-1)% +(y +1)? =1.
Questdo 2: (Valor 2,0) Determine II = J'J' xdxdy , onde R é a regido limitada pela reta que passa

R
pelos pontos (2,0) e (0,2) e o arco da circunferéncia de raio 1 com centro no ponto (0,1).

Questdo 3: (Valor 2,0) Determine II = ” dxdy , onde R é a parte do circulo de raio

_
g /az_xz_yz

“a” com centro no ponto (0,0) que fica situada no primeiro quadrante.

Questdo 4: (Valor 4,0) Determine as coordenadas do centro de massa da regido V limitada pelos
planos z = 0, z = a > 0 e pelo cilindro x?+y2=1. A densidade volumétrica ¢

p(X/yIZ): VXZ +y2 .

Formulas Necessarias:

M = ”J-p(x, y,z)dxdydz, My, = J.J. p(x,y,z)zdxdydz , M, = ” p(x,y,z)xdxdydz,
\% 14 4
Mgy = IJI p(x,y,z)ydxdydz, X = % . ¥= % . I= %
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Observagoes:

» Desligue os aparelhos celulares;

» Nao rasure esta folha, pois calculos realizados nesta, ndo serdo considerados. Use a folha
de Respostas;

» Nao existem duvidas a serem esclarecidas. A interpretacdo de cada questédo faz parte da
Avaliacéo;

» Provas respondidas a lapis ndo terdo direito a recorrecdo. Logo, faca a prova com caneta
azul ou preta;

» Nao é permitido compartilhar materiais didaticos;

> E permitido o uso de calculadoras cientificas;

Questdo 1:(Valor 1,0 — cada item) Determine os seguintes limites das func@es abaixo, se existirem:

X—2)%+2(y-3)? X'+ x2y? +y*
m y y +y

| lim
a) X—>23x_22+ _32 b) Xx—0 X2+ 2
5y 3(x=2)+(y-3) e y
XYY )% (0.0)
Questdo 2: (Valor 2,0) Seja f(x,y) =1 /x*+y? ’ ’ . Como deve ser escolhido
0, se (x,y)=(0,0)

o numero a € R paraque f(x,y) sejacontinua no ponto (x,y) = (0,0)?

Questdo 3: (Valor 2,0) Para a funcdo f(x,y,z)= 4[sen(x+ Yy +2)Ccos(X+ Y+ z)]2 determine no

ponto(Xx,Yy,z) = (— E E) o gradiente, a diferencial total de primeira ordem e a derivada direcional
. T T T
nadire¢do o =—, f=— =—
G0 @ 4’ P 4 4

Questéao 4: (Valor 2,0) Determine as coordenadas do centro de massa da regido R limitada pelas
duas circunferéncias x*+y®*=a’ e x*+y>=b*, b > a > 0 e que se encontra no primeiro

quadrante. Considere a densidade superficial de massa no ponto (x,y) diretamente proporcional a
distancia ao origem de coordenada.

Questdo 5: (Valor 2,0) Calcule o volume da regido limitada pelas superficies z=x*+y?,
z=—(x*+y?) eocilindroreto x*+y* =1.
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Observagoes:

» Desligue os aparelhos celulares;

» Nao rasure esta folha, pois calculos realizados nesta, ndo serdo considerados. Use a folha
de Respostas;

» Nao existem duvidas a serem esclarecidas. A interpretacdo de cada questédo faz parte da
Avaliacéo;

» Provas respondidas a lapis ndo terdo direito a recorrecdo. Logo, faca a prova com caneta
azul ou preta;

» Nao é permitido compartilhar materiais didaticos;

> E permitido o uso de calculadoras cientificas;

Questdo 1:(Valor 1,0 — cada item) Determine os seguintes limites das funcdes abaixo, se existirem:
x® +3x°y +5y? x* +3x°y +5y°

a) IXI—II)] Xy b) le_l;g X2 + y2
y—2 y—0
X +xy+y’+a se (X, ) # (0.0)
Questdo 2: (Valor 2,0) Seja f(x,y)= X2 +y? ’ ' "7, Como devem ser

b, se (x,¥) =(0,0)
escolhidos os nimeros a€ R e b e R paraque f(x,y) sejacontinua no ponto (x,y) = (11)?

Questdo 3: (Valor 2,0) Encontre os extremos relativos e absolutos da funcdo f(x,y)=x>+y®na
regido D = {(x, y)e R talque-1<x<1 -1<y gl}.

Questdo 4: (Valor 2,0) Determine as coordenadas do centro de massa da regido R limitada pelas
duas circunferéncias x> +y*=a* e x*+y*=b®, b > a > 0 e que se encontra no primeiro

quadrante. Considere a densidade superficial de massa no ponto (X,y) diretamente proporcional a
distancia ao origem de coordenada.

Questdo 5: (Valor 2,0) Calcule Il =j”(§+%+ijdxdydz, onde V é um elipséide definido por
J'\a C

2 2 2
v :{(x, y,X) e R®/ %+g—2+z—2:1}.




