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(1) Dominio da fungao.

(2) Intersecao do grafico da fungdo com os eixos coordenados.
(3) Simetrias: fungéo par, fungéo impar, funcao periédica.

(4) Assintotas horizontais e verticais.

(5) Intervalos de crescimento e decrescimento.

(6) Maximos e minimos locais.

(7) Pontos onde a fungao nao é derivavel.

(8) Concavidade e pontos de inflexao.
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(2) Intersegao com os eixos coordenados

Como 0 néo pertence ao dominio de f, segue-se que o grafico de f ndo intercepta o eixo y.
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(2) Intersegao com os eixos coordenados
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(2) Intersegao com os eixos coordenados
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(2) Intersegao com os eixos coordenados

Como 0 néo pertence ao dominio de f, segue-se que o grafico de f nao intercepta o eixo y. A intersegéo
do gréfico com o eixo x é obtida fazendo-se f(x) = 0. Mas

11 X2+ x—1
f)=-1-S+m=""—7

=0 = X°4+x-1=0 = x:717\/§oux:71+\/§.
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Logo, o grafico de f intercepta o eixo x nos pontos ((—1 — v/5)/2,0) e ((—1 + v/5)/2,0).
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concluimos que a reta y = —1 é a Unica assintota horizontal do gréafico de f.
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(4) Assintotas
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Como o denominador da fungdo é zero quando x = 0, a Unica candidata a assintota vertical é a
reta x = 0.
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concluimos que, de fato, a retas x = 0 € uma assintota vertical do grafico de f.
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Temos que f/(x) = (x — 2)/x%. O estudo do sinal da derivada nos da
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Assim, f é crescente no intervalo (—oo, 0)
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(6) Maximos e minimos locais

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)

. ° ° )
. o | o ©
. o ] o ~©

0 2

Vimos no item anterior que o Unico ponto critico de f é p = 2.
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em D.
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(7) Pontos onde a funcéo nao é derivavel

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)
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A fungéo f é derivavel como subtracao, multiplicagao e divisao de fungdes derivaveis.
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(7) Pontos onde a funcéo nao é derivavel

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)

18 2145

A fungéo f é derivavel como subtragao, multiplicagao e divisao de func¢des derivaveis. Logo, o grafico
de f ndo possui “bicos” e nem pontos onde a reta tangente é vertical.
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(8) Concavidade e pontos de inflexao

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)
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(8) Concavidade e pontos de inflexao
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1-y§ -1+y5
0 2
2
— 54 ~—— -
f(x) \‘ 2
Temos que f’(x) = —2(x — 3)/x*. Como x* > 0 para todo x € R — {0}
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Temos que f/(x) = — 2(x —3)/x*. Como x* > 0 para todo x € R — {0}, segue-se que o sinal da
derivada segunda é o sinal de —2 (x — 3).
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f'(x) >0« x <3 (com x # 0)

Aula 24 Calculo |



(8) Concavidade e pontos de inflexao

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)

514 —

Temos que f/(x) = — 2(x —3)/x*. Como x* > 0 para todo x € R — {0}, segue-se que o sinal da
derivada segunda é o sinal de —2 (x — 3). Assim,

f'(x) >0« x <3 (com x # 0) e f'(x) <0 x>3.

Aula 24 Calculo |



(8) Concavidade e pontos de inflexao

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)

514 —

Temos que f/(x) = — 2(x —3)/x*. Como x* > 0 para todo x € R — {0}, segue-se que o sinal da
derivada segunda é o sinal de —2 (x — 3). Assim,

f'(x) >0« x <3 (com x # 0) e f'(x) <0 x>3.

Conseqlientemente, f é concava para cima em (—oc,0) e (0,3)

Aula 24 Calculo |



(8) Concavidade e pontos de inflexao

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)

514 —

Temos que f/(x) = — 2(x —3)/x*. Como x* > 0 para todo x € R — {0}, segue-se que o sinal da
derivada segunda é o sinal de —2 (x — 3). Assim,

f'(x) >0« x <3 (com x # 0) e f'(x) <0 x>3.

Conseqlientemente, f é concava para cima em (—oo,0) e (0,3). A fungdo f é concava para baixo
em (3, 400).

Aula 24 Calculo |



(8) Concavidade e pontos de inflexao

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)

514 —

Temos que f/(x) = — 2(x —3)/x*. Como x* > 0 para todo x € R — {0}, segue-se que o sinal da
derivada segunda é o sinal de —2 (x — 3). Assim,

f'(x) >0« x <3 (com x # 0) e f'(x) <0 x>3.

Conseqlientemente, f é concava para cima em (—oo,0) e (0,3). A fungdo f é concava para baixo
em (3, +o0). O ponto p = 3 é o tnico ponto de inflexdo do gréfico de f.

Aula 24 Calculo |



(8) Concavidade e pontos de inflexao

1¢ crescente em (-00.,0) e em (2,+00)
1 ¢ decrescente em (0,2)

IR D

Temos que f/(x) = — 2(x —3)/x*. Como x* > 0 para todo x € R — {0}, segue-se que o sinal da
derivada segunda é o sinal de —2 (x — 3). Assim,

f'(x) >0« x <3 (com x # 0) e f'(x) <0 x>3.

Conseqlientemente, f é concava para cima em (—oo,0) e (0,3). A fungdo f é concava para baixo
em (3, +o0). O ponto p = 3 é o tnico ponto de inflexdo do gréfico de f.

Aula 24 Calculo |



1
f(x)=-1- +

Aula 24 Calculo |



	Exercícios

