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. Calcule os polinémios monicos irredutiveis em Zy[z] de grau 2 até 4.

Se p é um numero primo, mostre que, em Zy[x],

Sez=2+4iew= -9+ 17i € Z[i]. Calcule o MDC {z, w}.

Se z = ¢+ dw € Z[w], onde w é a 3-ésima raiz primitiva da unidade. Mostre que
N(z) =c® —cd + d*

Encontre as unidades em Z[w].

Se z =91 + 84w e 2/ = 34 + 53w € Z[w]. Calcule o MDC{z, 2}, expresse-o em
termos de z e 2.

. fatore em primos em Z|w| os seguintes elementos: (i) 5 + w, (ii) 5 + 8w.

Em Z[w]: (a) quais sdo todos os associados ao primo 1 — w; (b) Mostre que 1 —w e
1 — w? sdo associados; (c¢) escreva (1 —w)(1 — w?) como a + bw.

Seja a = v/—b e considere o anel Z[a|. Mostre que se z = a + ba, entdo N(z) =
a® + 5b%.

Mostre que 2, 3, 1 + @ e 1 — a sao primos em Z[a]. E que nao sao associados.
Prove a identidade (22 4+ y*)? = (22 — y?)* + (22y)*

Prove que cada tripla pitagoérica é semelhante ao uma tripla proveniente do método
babilonico.



