Lista 19

19 Exercicios

19.1. Formule & contrapositiva de cada uma das seguintes afirmagdes:
A, Sex & impar, entdo 1 ¢ impar.
b, Sep & primag, entio 2° — 2 & divisivel por p.
€, 5o x ¢ diferente de zern, entdo x° & positivo.
d. 5z as disgonais de umn pambelogramo sfo perpendiculares, entso o paralelogramo é

um losanEs.

. Se o bateria esta carregada, o carro dard a partida,
[. 5edou R, emio

1%L Chual & o contrapositiva da contrapositiva de uma afirmacia da lipo “se-entdo™?

19.3. Uma afirmagho da forma “A se e somente se B" costfuma ser provada em dias partes:
e uma delas mosiramos que A = B e, na owtra, que B = 4.

Explique por que também ¢ aceitivel a seguinte estrutura para uma prova, Primeiro,

provamos gue 4 = B e, em seguida, provamos que —d = 8.

19.4. Para cada wma das afimmaglics seguintes, escreva #s primeiras sentengas de uma
prova por contradigiio (vocé nfio deve tentar completar as provas). Ltilcee a frase “por

contradigia’™.

A Sedl HeB CC emdod O

b, A somia de dions imierros nepaiives ¢ U miemrns e i

c. 52 o guadrado de um mimers racional € um inlere, eniio o odmers acsenal deve ser

tambem urm e
d. Se a somas de doas primes & wm primo, ealde wn does pomos deve ser 2
€. Lima reta ndo pode miercepiar os rés lados de wm tridgngulo
L Circulos distnes interceptam-se mo mdsims em dois ponios,
g- Had um mimero infinito de mimeros prmos.
195 Prove, por contradigdo, gue indeims conseculivis nio poidiem ser amibos pares,
19.6. Prove. por contradigfio, que inteims copseculives niio podem ser armvbos impares

19.7. Prove, por contradigiio: 52 0 soma de dois primos € um mimero primo, entle um dos
primeos deve ser 2.
Wocé pode supor que todo mieiro sja o0 par ou impar, mas nunce ambos,
19.8, Sejam o5 conjuntos A e 8, Prove, por contradigiio, que (4 - F) N{B - A)=@.
19.9, Scjam os conjunios 4 ¢ B, Prove que A 1M 8= s e somente se (4 x B)N (B x 4)=08.
19.10. Prove areciproca do principio da adiclio (Corolario 11.8). A reciproca de uma afirmagio
“Se A, entdo 57 € o afirmagio “5e B, entdo A", Em outras palavras, vood deve provar o
seguinke:
Sejam A ¢ B conjuntos finitos, Se [4U B = || + |8, entlo AN B =8,
19.11. 5eja 4 um subconjunto dos intearos
a. Formule uma definigiio cusdadosa de elemento minimo de A,
b. Seja £ o conjumo dos inteinos pares, 1sto &, £ = [v € £ : 2|}, Prove, por contradigia,
gque E nda tem elemento minmo,
c. Prove que, se A C & tem um elemento minimo, entio esse elemento € ansce.



