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RESuUMO

Seja () o conjunto que consite das aplicagoes do plano no plano cujas
coordenadas sao polinomios de grau 2 nas variaveis z e y. Exemplos
conhecidos sao os correspondentes as familias f.(z) = 2> + ¢, c € C
e gu(z) = 22 — uz, u € R, cujas dindmicas tem sido extensivamente
estudadas. Consideramos as aplicacoes G : R? — R? da forma

G(z,y) = (pry + ax + by + ky,ra? + sy2 +try + cx + dy + ko), (1)

com prs # 0. Sabe-se que () possui um aberto e denso Q;, = Q_UQ+
que consiste das aplicagoes de () que sao afinmente conjugadas a uma
aplicagao da forma (1) e cujo conjunto critico é uma elipse (rs < 0,
aplicagoes em ()_) ou uma hipérbole (rs > 0, aplicagoes em Q).
Mais ainda, as aplicacoes de () se representam, respectivamente,
por aplicacoes a 6 parametros da forma:
G(z,y) = (pry+ax+by+ky, 2> Fy* +toy + at p 2b:c+ bttzay—l—kg).
(2)
O grupo de trabalho obteve resultados interessantes no estudo das
aplicagoes de (), através dessa familia.

Theorem 1. [2] Para o conjunto @, valem as sequintes propriedades:

1. Toda G' € Q4 tem oo como atrator.

2. Toda G € Q, € geométricamente estdvel (ver [4]).

3. Ha exatamente 2 classes de equivaléncia geométrica Q) e Q4.

4. O congunto critico de G € QQ_ € uma elipse com exatamente trés
pontos cusp. G tem grau £2 e é de tipo (2,4) (os pontos do plano
tem 2 ou 4 pré-imagens).

5. O conjunto critico de G € Q1 € uma hipérbole com exatamente um
ponto cusp. G tem grau 0 e € de tipo (0,2,4) (os pontos do plano
tem 0, 2 ou 4 pré-imagens).

Com as técnicas desenvolvidas o grupo de trabalho vem realizando
um estudo global da dinamica da familia de aplicagoes nao-holomorfas
fu(z) = 2* — uz, que é linearmente conjugada a familia G,(z,y) =
(—2zy + px, 2* —y* — py) de Q_.

Designamos por B, a bacia de atracao de oo para a aplicacao G,.
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Theorem 2. [5] A bacia By € a componente ilimitada do complementar
da imagem por G do conjunto critico e a restricao de G ao comple-
mentar da bacia By é conjugada a uma transformacao do tipo Baker’s-
map.

No caso g = 2 do teorema acima, a pré-imagem do conjunto de
valores criticos ¢ formada pelo conjunto critico e um deltoide invariante
¢ que é o bordo da bacia By e sobre o qual G5 é conjugada a aplicacao
2 — 2% no circulo unitério.

No caso u # 2 se obteve o seguinte resultado.

Theorem 3. [2] A familia G, satisfaz as sequintes propriedades:

1. Para 1 > 2, o complementar de B, possui infinitas componentes e
¢ um conjunto de Cantor para i suficientemente grande.

2. Para p < 2, B, é simplesmente conezo em R*Uocc. Existem curvas
simples fechadas L; e L, completamente invariantes por G, de modo
que L:j =0B, e L, estd contida no fecho do complementar de B,.
As curvas coincidem para p =~ 2.
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