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Resumo

Seja Q o conjunto que consite das aplicações do plano no plano cujas
coordenadas são polinômios de grau 2 nas variáveis x e y. Exemplos
conhecidos são os correspondentes às famı́lias fc(z) = z2 + c, c ∈ C
e gµ(z) = z2 − µz, µ ∈ R, cujas dinâmicas tem sido extensivamente
estudadas. Consideramos as aplicações G : R2 → R2 da forma

G(x, y) = (pxy + ax+ by + k1, rx
2 + sy2 + txy + cx+ dy + k2), (1)

com prs 6= 0. Sabe-se que Q possui um aberto e denso Qg = Q−∪Q+

que consiste das aplicações de Q que são afinmente conjugadas a uma
aplicação da forma (1) e cujo conjunto cŕıtico é uma elipse (rs < 0,
aplicações em Q−) ou uma hipérbole (rs > 0, aplicações em Q+).

Mais ainda, as aplicações de Q∓ se representam, respectivamente,
por aplicações a 6 parámetros da forma:

G(x, y) = (pxy+ax+by+k1, x
2∓y2 + txy+

at− 2b

p
x+

bt± 2a

p
y+k2).

(2)
O grupo de trabalho obteve resultados interessantes no estudo das
aplicações de Qg através dessa famı́lia.

Theorem 1. [2] Para o conjunto Qg valem as seguintes propriedades:

1. Toda G ∈ Qg tem ∞ como atrator.
2. Toda G ∈ Qg é geométricamente estável (ver [4]).
3. Há exatamente 2 classes de equivalência geométrica Q− e Q+.
4. O conjunto cŕıtico de G ∈ Q− é uma elipse com exatamente três

pontos cusp. G tem grau ±2 e é de tipo (2, 4) (os pontos do plano
tem 2 ou 4 pré-imagens).

5. O conjunto cŕıtico de G ∈ Q+ é uma hipérbole com exatamente um
ponto cusp. G tem grau 0 e é de tipo (0, 2, 4) (os pontos do plano
tem 0, 2 ou 4 pré-imagens).

Com as técnicas desenvolvidas o grupo de trabalho vem realizando
um estudo global da dinâmica da famı́lia de aplicações não-holomorfas
fµ(z) = z2 − µz, que é linearmente conjugada à famı́lia Gµ(x, y) =
(−2xy + µx, x2 − y2 − µy) de Q−.

Designamos por Bµ a baćıa de atração de ∞ para a aplicação Gµ.
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Theorem 2. [5] A baćıa B2 é a componente ilimitada do complementar
da imagem por G2 do conjunto cŕıtico e a restrição de G2 ao comple-
mentar da baćıa B2 é conjugada a uma transformação do tipo Baker’s-
map.

No caso µ = 2 do teorema acima, a pré-imagem do conjunto de
valores cŕıticos é formada pelo conjunto cŕıtico e um deltoide invariante
˜̀ que é o bordo da baćıa B2 e sobre o qual G2 é conjugada à aplicação
z → z2 no ćırculo unitário.

No caso µ 6= 2 se obteve o seguinte resultado.

Theorem 3. [2] A famı́lia Gµ satisfaz as seguintes propriedades:

1. Para µ > 2, o complementar de Bµ possui infinitas componentes e
é um conjunto de Cantor para µ suficientemente grande.

2. Para µ < 2, Bµ é simplesmente conexo em R2 ∪∞. Existem curvas
simples fechadas L+

µ e L−
µ completamente invariantes por Gµde modo

que L+
µ = ∂Bµ e L−

µ está contida no fecho do complementar de Bµ.
As curvas coincidem para µ ≈ 2.
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