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Instrucoes: Nao é permitido sair da sala durante a prova nem o uso de qualquer material
eletrénico.

Cada resposta devera ter devidamente identificado o nimero da questdo a qual se refere.
As respostas sem uma justificacio correta serdo desconsideradas.

1. Considere a fungao f(z,y) =1In (\/4y2 —r— 1).

(a) Determine e represente geometricamente o dominio de f.

(b) Identifique analitica e geometricamente a curva de nivel de f que passa no ponto
(2,-1).

(¢) Usando o vetor gradiente de f, determine a equacao da reta tangente a curva
de nivel de f no ponto (2,—1).

(d) Usando diferencial, determine um valor aproximado da fungdo f no ponto
(2,02;—0,99).

2. Calcule ou mostre que nao existe cada um dos seguintes limites:
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3. Considere a fungao f(z,y) = *°+v° se  (z,y) # (0,0)
0 se (z,y) = (0,0)

(a) Em quais pontos f é continua?
of 0
(b) Em quais pontos existem as derivadas parciais 8—f e 8—f?
Z Y

(¢c) Em quais pontos f é diferenciavel?

4. Sejam f e g fungdes tais que f(x,y) = (1+222 —y,1 —2+2y*) eg: R2 = R é de

0 0
classe C2 sendo g(1,1) = 1 e 8—9(1,1) = a—g(l,l) = —1. Determine a equagao do
u v

plano tangente ao gréafico de h = g o f no ponto (0,0, 1).



