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ListA 2

1. Dado um inteiro n > 0, mostre que:
(a) X" —T=(x—=1)xX"T+x" 2+ x+1).
(b) x™ =y = (x —y) (X" XMy g™y,

2. Dadon >0, seja § = e = cos(27mt/n) +1isen(2t/n) € C. Mostre que os nlimeros complexos
1,8,82, ..., &1 sao distintos dois a dois.

3. Seja k um corpo e n > 0. Um elemento o« € k é chamado uma raiz n-ésima primitiva da
unidade se toda raiz n-ésima da unidade de k pode ser obtida como alguma poténcia de «.

(a) Encontre todas as raizes 6-ésimas primitivas da unidade em C.

(b) Seja & = e € C. Prove que &% é uma raiz n-ésima primitiva da unidade de C se e
somente se mdc(a,n) = 1.

4. Encontre todos os elementos associados de
(a) —4+ 8iem Z[il.

(b) 2 em Q.
(c) 4x? —19x + 6 em Z[x].

5. Seja D um dominio. Dados a,b € D, mostre que

albebla & aeb sao associados.

6. Sejam a,b inteiros ndo-nulos e d = mdc(a,b). Mostre que existem inteiros u,v tais que
au+ bv = d. Em particular, se p é primo e p { n, entao existem inteiros u,v tais que

nu+pv=1

e logo U é o inverso de m médulo p. Deduza a partir dai uma demonstragao de que Z, é um
corpo quando p € primo.

7. Encontre os inteiros u,v como no exercicio anterior para o caso em que p =23 en = 6.



