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Li1sTA 6

1. (VouF?) Seja D um dominio e f = a,Xx™+a, 1x" ' +- - -+ap € D[x] um polinémio com
ao-an # 0. Mostre que f é irredutivel em D[x] se e somente se f = aox™+a;x™ '+ - -+a,
também é irredutivel em D][x].

2. (Divisao euclidiana no anel dos inteiros de Gauss) Seja Z[i] = {a+bi| a,b € Z} o anel
dos inteiros de Gauss e considere a funcao N: Z[i] — N dada por N(a + bi) = a? + b?,
dados «, B € Z[i] com B # 0. Mostre que existem ¢, T € Z[i] unicamente determinados
tais que

x=(q-p+r

com 0 < N(r) < N(B).
3. Prove que Q(i) ={a+bi|a,be Q}e Q(v2) ={a+bv2]|a,b e Q}sio corpos.

4. Um ideal I de um anel A é primo se toda vez que a,b € A sao tais que a-b € I, tem-se
acloubel

(a) Prove que um ideal ndao-nulo (n) de Z é um ideal primo se e somente se n é um
nimero primo.

(b) Seja k um corpo. Mostre que um ideal nao-nulo (f) de k[x] é um ideal primo se e
somente se f é um polindmio irredutivel em k[x].



