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LisTA 4

. Determine os autovalores e bases para os autoespacos das seguintes matrizes
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. Seja T um operador linear definido sobre um espaco vetorial V. Mostre que o autoespago

associado a um autovalor A de T coincide com nticleo do operador T — A-Id.

. Calcule o polinomio caracteristico, os autovalores e bases para os autoespacos do ope-

rador T: R® — R?® dado por T(x,y,z) = (—2y + 3z,x —y + z, z).

. Encontre uma matriz 3 x 3 com autovalores 0,1 e —1 e respectivos autovetores v; =

0,1, =1),va =(1,=1,1) e v3 = (0,1, 7).

. Uma matriz quadrada é invertivel se e s6 se 0 nao é raiz do seu polindmio caracteristico.

. Matrizes semelhantes tém os mesmos polinomios caracteristicos.

Se o operador A ¢é diagonalizavel e Ay, Ay, ..., A¢ sao seus autovalores distintos dois a
dois, prove que o polinomio minimo de A é

PA) = A—=A)A—=Az2) - (A=A

14-3 e . :
. Para A = ( 2 :f;) eB= (8 31 ), encontre um polinomio que tenha a matriz como raiz.

. Seja A uma matriz triangular, nao-diagonal. Se todos os elementos da diagonal de A

forem iguais, A nao é diagonalizavel? Justifique sua resposta.

Mostre que a matriz ( o ) nao é diagonalizavel.

1-2 8
Para A = (8 —& (%) , calcule A0 A1321 ¢ A—100,

Para quais valores de ¢ as matrizes A = (} 1) e B = (}¢) sdo diagonalizdveis?

Se uma matriz A é diagonalizdvel e invertivel, entdo A~ ¢ diagonalizavel? Justifique.
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Seja A uma matriz simétrica e A; e A, autovalores distintos de A. Se v; e v; sao
autovetores associados a A; e A;, respectivamente, prove que vq e v; sao ortogonais.

Considere a matriz

a1 0000
0 al000
00 al 00

A=1000a1 0
0000 al
00000 a

Mostre que p(t) = (t — a)® é o polinémio caracteristico e o polindmio minimo de A.

Mostre que as matrizes
110 200
A=| 020 , B=| 0 2 2
0 01 0 01

tém o mesmo polindomio minimo, embora tenham polinomios caracteristicos diferentes.



