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2A. PROVA - 1A. PARTE (valor: 4,0)

1. (1,0) Usando o Teorema de Cauchy, calcule∫
|z|=1

dz

z2 + 2z

2. (1,0) Calcule ∫
|z|=2

z − 3 cos z

(z − π/2)2
dz

3. (1,0) Seja D um aberto conexo limitado e f : D → C uma função contı́nua que é
holomorfa em D. Prove que a função |f | atinge seu máximo em algum ponto da
fronteira de D.

4. (1,0) Seja f uma função holomorfa em ∆ = ∆(0, 1) tal que f(0) = 0 e |f(z)| ≤ 1 para
todo z ∈ ∆. Mostre que

|f ′(0)| ≤ 1 e |f(z)| ≤ |z| para todo z ∈ ∆.


